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บทที ่5 จํานวนจริง  
 

1.  จํานวนจริง (Real Number)  
 
 จํานวนจริงประกอบดวยจํานวนตรรกยะ และจํานวนอตรรกยะ แสดงไดดวยโครงสรางของระบบจาํนวนจริง (The Real 
Number System) ดังนี ้
 

   จํานวนจริง  
     

  จํานวนตรรกยะ  จํานวนอตรรกยะ 
     
 จํานวนเต็ม เศษสวน ทศนิยม  
     

จํานวนเต็มลบ จํานวนเต็มศูนย จํานวนเต็มบวก   
 
 

2.  จํานวนตรรกยะ (Rational Number) 
 

 จํานวนตรรกยะ คือ จํานวนท่ีเขียนแทนไดในรูปเศษสวน  
b
a  เม่ือ a และ b เปนจํานวนเต็มท่ี b≠0 หรืออยูในรูปทศนิยมซํ้า 

เชน จํานวนเต็ม – 3,  2,  5,  8 

 เศษสวน –
5
9

,  –
3
2

,  
8
3 ,  

13
8  

 ทศนิยม  – 0.27,  7.403,  3.76 ̇ เปนตน 
 
 การเขียนเศษสวนใหอยูในรูปทศนิยม โดยท่ัวไปใชวิธีการนําสวนไปหารเศษ โดยการหารยาวแบบธรรมดา 
 
ตัวอยาง  จงเขียนเศษสวนตอไปนี้ใหอยูในรูปทศนิยม 

  (1.)  
8
5      (2.)  

16
13      (3.)  

3
2  

วิธีทํา  
0.625

 _508      
0.8125

 _13016     
0.66...

 _203  
       48           128          18 
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          16               16             18 
           40 _     40 _              20 
           40      32               18 
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จากตัวอยางขางตน จะเห็นวามีทศนิยมอยู 2 แบบ คือ 
 

1. ทศนิยมรูจบ ไดแก ทศนิยมท่ีจํานวนตัวเลขหลังจุดทศนยิมเปนจาํนวนรูจบ หรือมีศูนยซํ้า เชน 0.6250̇,  0.81250 ̇̇,  0.3,  3.735  
เปนตน 

 
2. ทศนิยมไมรูจบ ไดแก ทศนยิมท่ีจํานวนตัวเลขหลังจุดทศนิยมเปนจํานวนไมรูจบ แบงไดเปน 2 ประเภท คือ 
 

2.1 ทศนิยมไมรูจบแบบซํ้า ไดแก ทศนิยมท่ีมีตวัเลขหลังจุดทศนยิมตัวหน่ึงหรือมากกวาซํ้ากนัอยางเปนระบบ เชน 

 –2.3666... = –2 .36 ̇ 
  0.757575… =  0.7 ̇5̇ 

  3.235353535… = 3.23 ̇5̇  เปนตน 
 

2.2 ทศนิยมไมรูจบแบบไมซํ้า ไดแก ทศนิยมท่ีมีตวัเลขหลังจุดทศนยิมมากมายแบบไมเปนระบบ และไมซํ้ากนัเลย เชน 
 1.4142135...,  2.3764853287...  เปนตน  
(* ทศนิยมแบบน้ีอยูในเซตของจํานวนอตรรกยะนั่นเอง) 

 
 

การเขียนทศนิยมใหเปนเศษสวน  ตองเปนทศนยิมรูจบ และทศนยิมไมรูจบแบบซํ้ากันเทานัน้  
 

1.  การเขยีนทศนิยมรูจบ (ทศนิยมซํ้าศูนย) ใหเปนเศษสวนนัน้ ทําไดโดยการทําสวนใหเปนเลขพหุคูณของ 10 ข้ึนอยูกับวา
จํานวนน้ันมีทศนิยมกี่ตําแหนง เชน 

 0.4 = 
10
4

 

 2.37 = 
100
237

 

 0.067 = 
000,1
67

 

 
2.  การเขียนทศนิยมแบบซํ้า ใหเปนเศษสวน ทําไดดังวิธีตอไปนี ้

ตัวอยางท่ี 1 จงเขียนทศนิยมซํ้าตอไปนี้ ใหอยูในรูปเศษสวน 

(1.)  0.7  วิธีทํา ให  N =   0.7  
     =   0.777…   (1) 
    คูณสมการท่ี (1) ดวย 10 จะได 
    10 N =   7.777…   (2) 
    (2)–(1) ;   10N – N =  7.777… –  0.777…  
    9N =   7 

    ∴N =   
9
7  

    ดังนั้น  0.7   จึงมีคาเทากับ  
9
7         ตอบ 
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(2.)  1.23 วิธีทํา ให  N =   1.23 
     =   0.1232323…   (1) 
    คูณสมการท่ี (1) ดวย 100 จะได 
    100N =   123.232323…  (2) 
    (2)–(1) ;   100N – N =  123.23… – 1.23…  
    99N =   122 

    ∴N =   
99

122  

    ดังนั้น  1.23  จึงมีคาเทากับ  
99

122        ตอบ 

 
 จากตัวอยางขางตนจะเห็นไดวา การเขียนทศนิยมไมรูจบแบบซํ้าใหเปนเศษสวนนัน้ สามารถทําไดดวยวิธีลัด โดยใชหลักการ
ดังนี ้
 

สวน
เศษ

 =    
จบ)นิยมไมรูนเทากับทศซ่ึงมีจํานว 9 (เเล

 ูจบเลขตัวที่ร  เลขท้ังหมด−
 

 

 สําหรับทศนิยมไมรูจบลวน ๆ จากหลักการดังกลาว สามารถสรุปงาย ๆ โดยใหเขียนจํานวนทีเ่ปนเลขหลังจุดทศนยิมเปนเศษ 
แลวสวนเปน 9  ซ่ึงจํานวนของเลข  9  ท่ีเปนสวน จะเทากับจํานวนตัวเลขท่ีอยูหลังจดุนั้น 
 
ตัวอยางท่ี  2 จงเขียนทศนิยมซํ้าตอไปนี้ใหอยูในรูปเศษสวน 

(1.)  0.57 =   
99
57

   

(2.)  13.268 =   13
999
268

   

(3.)  3.8609 =   3
9999
8609

         ตอบ 

 
*  จะสามารถทําตัวอยางตอไปนี้ไดอยางงาย ๆ ดังน้ี 

0.9  =   
9
9

  =   1 

6.99 =   6
99
99

  =   7 

2.9 99 =   2
999
999

 =   3 

 
 
 
 
 

จะเห็นวา ถาสวนทศนยิมเปนรูปแบบของ 0.9  , 0.99 , 0.9 99 
คาของจํานวนจะถูกปดข้ึนเปนจํานวนเต็มบวกตัวแรก คือ เลข 1 
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 ทศนิยมไมรูจบแบบผสม คือ ทศนิยมท่ีมีท้ังแบบรูจบ และไมรูจบอยูในจํานวนเดียวกัน จากหลักการสามารถสรุปงาย ๆ 
โดยการนําตัวเลขหลังจุดทศนิยมท้ังหมดต้ัง ลบดวยตัวเลขท่ีเปนทศนยิมรูจบ แลวหารดวย 9 ซ่ึงมีจํานวนเทากับตัวเลขท่ีเปน
ทศนิยมไมรูจบ แลวเติมศูนยหลังเลข 9 ตามจํานวนทศนยิมท่ีรูจบ 
 
ตัวอยางท่ี  3 จงเขียนทศนิยมซํ้าตอไปนี้ใหอยูในรูปเศษสวน 

(1.)  0.25 =   
90

2 - 25
  =   

90
23

  

(2.)  1.274 =   1
900

27 -274 
  =   1

900
247

   

(3.)  14.235 =   14
990

2 - 235
  =   14

990
233

      ตอบ 

 
 
3.  จํานวนอตรรกยะ (Irrational Number) 

 จํานวนอตรรกยะ คือ จํานวนท่ีไมสามารถเขียนแทนไดดวยเศษสวน 
b
a

 เม่ือ a และ b เปนจํานวนเต็มท่ี b≠0 หรือ            

ไมสามารถเขยีนใหอยูในรูปของทศนิยมไมรูจบแบบซํ้าได แตสามารถหาคาประมาณในรูปของทศนิยมซํ้า หรือเศษสวนได 

ตัวอยางเชน 2 , 3 , 5 , 7 , 133 ,  π,  0.676776777...  เปนตน 
 
พิจารณาจํานวน 2  =   1.4142135… 
  3  =  1.7320508… 
  5  =   2.2360679… 

π =   3.14159265… 
 
 ดังนั้น ในการคํานวณทศนิยมใชจํานวนตรรกยะเปนคาประมาณของจํานวนอตรรกยะ  เชน 

  
7

22
 หรือ 3.142 เปนคาประมาณของ  π 

  1.414  เปนคาประมาณของ  2  
  1.732  เปนคาประมาณของ  3  
 
 เนื่องจากจํานวนตรรกยะทุกจํานวนสามารถแทนไดดวยจุดบนเสนจํานวน สําหรับจํานวนอตรรกยะก็สามารถแทนได
โดยจุดบนเสนจํานวนเชนเดยีว 
 

 การหาจุดท่ีแทนท่ี  π  บนเสนจํานวน 
 

∵π =  
นยกลางเสนผานศูความยาวของ

รูปวงกลมความยาวรอบ
 

 

จะเห็นไดวา    เลขทุกจํานวนเปนทศนยิมไมรูจบแบบไมซํ้า 
          หมายถึง ไมสามารถหาคาท่ีแทจริงไดนั่นเอง 
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 เนื่องจากวงกลมทุกวงจะมีรูปแบบอัตราสวนขางตนนี้เหมือนกันหมด แตเศษสวนขางตนจะไมสามารถเขียนเปนจํานวน
ตรรกยะได จึงมีการหาอัตราสวนตํ่าสุดท่ีเปนรูปการหารของเลขจํานวนเต็มท้ังเศษและสวน และพบวาถากําหนดความยาว     
รอบรูปวงกลมเปน 22 หนวย จะทําใหไดความยาวของเสนผานศูนยกลางเปน 7 หนวยพอดี (ซ่ึงถาความยาวรอบรูปวงกลมเปน

เลขจํานวนเต็มตัวอ่ืน ก็จะไมไดความยาวของเสนผานศูนยกลางเปนจํานวนเต็ม) ทําให 
7

22
 เปนเศษสวนอยางต่ําของคา π           

โดยเราใช π เพื่อหาคาตอไปน้ี 

 ความยาวรอบรูปวงกลม =   2πr 

 พื้นท่ีวงกลม  =   πr 2  

 พื้นท่ีผิวทรงกลม  =   4πr 2  

 ปริมาตรทรงกลม =   
3
4
πr 2  เปนตน 

 
 การหาจุดบนเสนจํานวนท่ีแทน 5 ,  – 5   ใชทฤษฎีบทของพีทาโกรัสชวยหาจุดบนเสนจํานวน ดังนี ้
 
 
 

 
 

 

 นั่นคือ จํานวนอตรรกยะทุกจํานวนแทนดวยจุดบนเสนจํานวนได เชนเดียวกับจํานวนตรรกยะ จงึเรียกเสนจํานวนน้ันวา 
“เสนจํานวนจริง”  
 

4.  สมบัติของจํานวนจริง 

 สมบัติการบวกของจํานวนจริง ให  a,  b  และ  c  แทนจํานวนจริงใด ๆ  
1.  a + b  เปนจํานวนจริง   (สมบัติปด) 
2.  a + b  =  b + a  (สมบัติการสลับท่ี)     
3.  (a + b) +  c = a + (b + c) (สมบัติการเปล่ียนกลุม) 
4.  a + 0 = a = 0 + a  นั่นคือ 0 เปนเอกลักษณสําหรับการบวก 
5.  a + (-a) = 0 = (-a) + a  นั่นคือ –a เปนอินเวอรสสําหรับการบวกของ a 
 
 สมบัติการคูณของจํานวนจริง ให  a,  b  และ  c  แทนจํานวนจริงใด ๆ  

1.  a × b เปนจํานวนจริง  (สมบัติปด) 

2.  a × b  =  b × a  (สมบัติการสลับท่ี)     

3.  (a×b)× c = a×(b×c)  (สมบัติการเปล่ียนกลุม) 

4.  a×1 = a = 1×a  นั่นคือ 1 เปนเอกลักษณสําหรับการคูณ 

5.  a×
a
1  = 1   เม่ือ a ≠ 0 นั่นคือ a หรือ 

a
1

 เปนอินเวอรสสําหรับการคูณซ่ึงกันและกัน 

6.  a×(b + c) = (a×b) + (a×c)   หรือ  (b + c)×a = (b×a) + (c×a) (สมบัติการแจกแจงบนการบวก)   

     -3        -2         -1         0          1          2        3 - 5  5  

5  5  1 1 

จากสามเหล่ียมมุมฉากท่ีมีดานประกอบมุมฉากยาว 2 หนวย และ 1 หนวย 
ใหหาดานตรงขามมุมฉาก (แทนคาดวย x)  

จะได x 2   =  1 2  + 2 2  
        =   1 + 4 = 5 
ดังนั้น   x    =   5±  นั่นเอง 
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5.  รากท่ีสอง (Square Root) 
 

บทนิยาม  
ให a แทนจํานวนจริงบวกใด ๆ หรือศูนย รากท่ีสองของ a คือ จํานวนจริงท่ียกกําลังสองแลวได a 

 
ขอสังเกต 1.  ถา  a = 0 รากท่ีสองของ a  คือ 0 

2.  รากท่ีสองของจํานวนจริงบวกใด ๆ ท่ีเปนจํานวนตรรกยะไมนิยมเขียนรากท่ีสองของจํานวนน้ันในรูปท่ีใช
เคร่ืองหมาย  เชน เขียน 15 แทน 225  และเขียน -15 แทน   – 225  เปนตน 

3.  รากท่ีสองของจํานวนจริงบวก จะเปนจาํนวนตรรกยะ หรือจํานวนอตรรกยะอยางใดอยางหนึ่งเทานั้น 
 
ตัวอยางท่ี  4 1.)  รากท่ีสองของ 25  คือ 25   และ – 25  

ดังนั้น 25  =  5    และ  – 25  =  -5 

นั่นคือ  รากท่ีสองของ  25  คือ  ±  5 
 
  2.)  รากท่ีสองของ 0.36 คือ 0.36   และ – 0.36  

ดังนั้น 0.36  =  0.6    และ  – 0.36  =  -0.6 

นั่นคือ  รากท่ีสองของ  0.36  คือ  ±  0.6 
 
  3.)  รากท่ีสองของ 23 คือ 23   และ – 23  

เนื่องจากไมสามารถหาจํานวนเต็ม หรือเศษสวน หรือทศนิยมซํ้าท่ีนํามายกกําลังสองแลวได 23 
ทําให 23 เปนจํานวนอตรรกยะ        ตอบ 

 

บทนิยาม  

ถา a เปนจํานวนจริงใด ๆ จะได aa2 =  เม่ือ a  แทนคาสัมบูรณของ  a 
 

ตัวอยางท่ี  5 จงหาคาของจาํนวนตอไปนี ้

(1.) – 324   =  – 218   =  – 18 

           * (2.)  2)14(−   =  14−   =  14 

         ** (3.)  – 42dc   =  – ( )22cd   =  – 2cd      ตอบ 

 
ขอสังเกต ในรากคูใด ๆ แลว (เชนในกรณีรากท่ี 2, 4, 6, ...) จํานวนในรากน้ัน ๆ ตองไมติดลบ 

ดังนั้น   *(ขอ 2) 2)14(−  จะไมตอบ  -14  และเราสามารถแกโจทยนีอ้ยางละเอียดไดดังนี ้

               2)14(−  =  2(14)] (-1)[      =  22 (14)  . (-1)      =  2(14)1      =  14  ซ่ึงคาเปนบวกไมตดิลบ 

 **(ขอ 3)  – 42dc =  – 2cd  เพราะถาจํานวนที่อยูภายใตรากท่ีสองเปนตัวแปร  

จะไมถอดออกมานอก   (นอกคาสัมบูรณ) 
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ตัวอยางท่ี  6 จงหารากท่ีสองของจํานวนตอไปนี ้
  (1.)  45  วิธีทํา รากท่ีสองของ 45 คือ 45  และ – 45  
     นั่นคือ 45   =   533 ××   =   53  =   53  
      – 45   =   – 533 ××   =   – 53  =   – 53  
     ดังนั้น รากท่ีสองของ  45  คือ  53   และ  – 53  
 

  (2.)  0.0049 วิธีทํา รากท่ีสองของ 0.0049 คือ   0049.0  และ – 0049.0  

     นั่นคือ 0049.0  =   2)07.0(   =   07.0  =   0.07 

      – 0049.0  =   – 2)07.0(   =   – 07.0  =   –0.07 
     ดังนั้น รากท่ีสองของ  0.0049  คือ  0.07  และ  –0.07   ตอบ 
 
ตัวอยางท่ี  7 จงหารากท่ีสองท่ีเปนบวกของจํานวนตอไปนี้ 
  (1.)  1,024 วิธีทํา รากท่ีสองท่ีเปนบวกของ 1,024 คือ  024,1  

     นั่นคือ 024,1  =   2)32(   =   32   =   32 
     ดังนั้น รากท่ีสองท่ีเปนบวกของ  1,024 คือ   32 
 

  (2.)  0.0169 วิธีทํา รากท่ีสองท่ีเปนบวกของ 0.0169 คือ  0169.0  

     นั่นคือ 0169.0  =   2)13.0(   =   13.0  =   0.13 
     ดังนั้น รากท่ีสองท่ีเปนบวกของ  0.019 คือ   0.13   ตอบ 
 
ตัวอยางท่ี  8 จงหารากท่ีสองท่ีเปนลบของจํานวนตอไปนี้ 
  (1.)  2,209 วิธีทํา รากท่ีสองท่ีเปนลบของ 2,209 คือ  – 209,2  

     นั่นคือ – 209,2  =   – 2)47(   =   – 47  =   –47 
     ดังนั้น รากท่ีสองท่ีเปนบวกของ  2,209 คือ   -47 
 

  (2.)  0.0729 วิธีทํา รากท่ีสองท่ีเปนลบของ 0.0729 คือ  – 0729.0  

     นั่นคือ – 0729.0  =   – 2)27.0(   =   – 27.0  =   –0.27 
     ดังนั้น รากท่ีสองท่ีเปนลบของ  0.0729 คือ   –0.27   ตอบ 
 

ขอสังเกต 1.  คําวารากท่ีสองของจํานวนใด ๆ จะมีคา 2 คา คือ คาเปนบวกและคาเปนลบ สวนรากท่ีสองท่ีเปนบวกมีคาเดยีว 
เชนเดยีวกับรากท่ีสองท่ีเปนลบก็มีคาเดียว 

 2.  รากท่ีสองของ 15 ≠ 15   แตรากท่ีสองท่ีเปนบวกของ 15 = 15   นั่นคือรากท่ีสองของ 15 = ± 15    
 

สมบัติของ a  เม่ือ a ≥ 0 
 

1.  ถา a ≥ 0, b  ≥ 0 แลว  ab   =   a b  

2.  ถา a ≥ 0, b  ≥ 0 แลว  
b
a

  =   
b
a
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 การแกปญหาโจทยลักษณะนี้ ใหพิจารณาเร่ืองตัวประกอบเปนสําคัญ หากแยกตัวประกอบไดคลองก็จะแกปญหาโจทย
ไดอยางรวดเร็ว 
 
ตัวอยางท่ี  9 จงหาผลลัพธของจํานวนตอไปนี ้
  (1.)  328 +   =   32222 +××  
      =   3222 +  
      =   ( )322 +  

 
(2.)  )133(3 −   =   ( )( ) ( )( )13333 −  

      =   ( ) 333 2 −  
      =   ( ) 333 −  
      =   39−  
 
  (3.)  )133(32 −   =   ( )( ) ( )( )1323332 −  

      =   ( )( )( ) 32332 2 −  
      =   ( )( )( ) 32332 −  
      =   ( )392 −  
 

  (4.)  
2

2472 −
  =   

2
24

2
72
−  

      =   
2

3222
7

×××
−  

      =   
2

62
7 −  

      =   67 −  
 

  (5.)   
4
3π−

เม่ือ π ≈3.14 =   
4
(3.14) 3)(−

 

      =   2.355 
 

  (6.)   
025,2

729
   =   2

2

)45(

)27(
 

      =   
2

2

)45(

)27(
 

      =   
45
27

 

      =   0.6        ตอบ 
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การหารากท่ีสองของจํานวนใด ๆ มีวิธีท้ังหมด 4 แบบ ดังนี้ 
 

1.  การหารากท่ีสองโดยการแยกตัวประกอบ 
ตัวอยางท่ี  10 จงหารากท่ีสองของจํานวนท่ีกําหนดใหตอไปนี ้

(1.)  4,096 
วิธีทํา รากท่ีสองของ  4,096 =   096,4±    

=   222222222222 ×××××××××××±  

=   122±  

=   26 )2(±  

=   62±  
=   64±  

(2.)  11,025 
วิธีทํา รากท่ีสองของ  11,025 =   025,11±    

=   775533 ×××××±  

=   2)753( ××±  
=   )753( ××±  
=   105±       ตอบ 

 

2.  การหารากท่ีสองโดยวิธีเฉล่ีย  พิจารณาจากตัวอยางตอไปนี ้
ตัวอยางท่ี  11 จงหาคาประมาณของ 19  เปนทศนิยมสองตําแหนง 

วิธีทํา ข้ันท่ี 1  หาจํานวนเต็มบวกสองจํานวนเรียงกนั → จํานวนเต็มบวกสองจํานวนน้ันคือ 4 และ 5 

  ท่ีกําลังสองของจํานวนเต็มท้ังคูมากกวา  ดังนั้น  42 < ( )219  < 52 

และนอยกวากาํลังสองของ 19    นั่นคือ 4 < 19  < 5 

ข้ันท่ี 2 นําจํานวนเต็มท้ังสองท่ีหาไดในข้ันท่ี 1 → เฉล่ีย 4 และ 5 จะได 
2

54+
 =  4.5 

มาหาคาเฉล่ีย 

ข้ันท่ี 3 นําคาเฉล่ียจากข้ันท่ี 2 ไปหาร 19 แลว → นําคาเฉล่ีย 4.5 ไปหาร 19 จะได 
5.4

19
 ≈ 4.22 

  นํามาเปรียบเทียบคา    จะได 4.22 × 4.22 < 19 < 4.5 × 4.5 

        นั่นคือ (4.22)2 < 19 < (4.5)2 

        ∴ 4.22 < 19  < 4.5 

ข้ันท่ี 4 หาคาเฉล่ียท้ังสองจํานวนท่ีหาไดจาก → เฉล่ีย 4.22 และ 4.5 จะได 
2

5.422.4 +
 = 4.36 

  ข้ันท่ี 2 และข้ันท่ี 3 อีกคร้ัง แลวนํา   นําคาเฉล่ีย 4.36 ไปหาร 19 จะได 
36.4

19
≈ 4.358 

  คาเฉล่ียท่ีไดไปหาร 19 นํามาเปรียบเทียบ  จะได 4.358 × 4.358 < 19 < 4.36 × 4.36 

  คาเชนเดยีวกับข้ันท่ี 3 อีกคร้ังหนึ่ง   นั่นคือ (4.358)2 < 2)19( < (4.36)2 
  เนื่องจาก 4.358 ≈ 4.36  ดังนั้น คาประมาณของ 19  เปนทศนิยมสองตําแหนง คือ 4.36  ตอบ 
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3.  การหารากท่ีสองจากตาราง  (ดูตารางไดจากหนังสือเรียนของตัวเองครับ) 
 

ตัวอยางท่ี  12 จงหาคารากท่ีสองท่ีเปนบวกของ 33 ใหถูกตองถึงทศนยิมตําแหนงท่ีสามโดยใชตาราง 
 

วิธีทํา  ข้ันท่ี 1  ดูคา n ในตารางท่ีตรงกับ 33 
  ข้ันท่ี 2 ดูคาของ n ในตารางท่ีตรงกับ 33 
   นั่นคือ n =   33 
    n  =   5.745 
   หมายความวา 33  มีคาเทากับ 5.745 
   ดังน้ัน 33  =   5.745        ตอบ 
 
4.  การหารากท่ีสองโดยวิธีตัง้หาร  มีหลักการทําดังนี้   
 

ข้ันท่ี 1 นําจํานวนท่ีตองการหารากท่ีสองมาแบงออกเปนชุด ชุดละ 2 ตัว โดยจํานวนเต็มเร่ิมนับจากหลักหนวยไป
ทางซาย สวนทศนิยมเร่ิมนบัจากตําแหนงท่ี 1 ไปทางขวา  เชน  แบงเลข 23071.465 ไดเปน 2, 30, 71.46, 5 

 

ข้ันท่ี 2 นําจํานวนท่ีตองการหารากท่ีสองมาต้ังหารยาว หาจํานวน 2 จํานวนท่ีเทากันมาคูณกนั ไดผลลัพธเทากับจํานวน
ชุดแรก หรือนอยกวาแตเกือบเทากัน แลวใสเปนตัวหารและผลลัพธดําเนินตามวิธีการหารยาว 

 

ข้ันท่ี 3 ยกจํานวนชุดตอไปลงมาเปนตัวต้ังชุดใหมตอไป ถาตัวต้ังหมดหรือตวัต้ังถึงจดุทศนิยมใหใสจดุทศนิยมท่ีผลลัพธ  
แลวเติม 0 ท่ีตวัต้ังชุดละ 2 ตวั หรือยกเลขหลังจุดทศนยิมคูตอไปลงมา 

 

ข้ันท่ี 4 นํา 2 ไปคูณกบัผลลัพธ แลวนําผลมาใสไวเปนตัวหารตัวใหม จากน้ันหาจํานวนท่ีเหมือนกันมาเติมใสท่ีผลลัพธ           
และตัวหารตัวหลังสุด แลวดาํเนินการตามวิธีหารยาวตอไป 

 

ข้ันท่ี 5 ดําเนินตามหลักการข้ันท่ี 3 และข้ันท่ี 4 ตอไปเร่ือย ๆ จนกระท่ังไดจํานวนตามตองการ 
 
ตัวอยางวิธีหารยาว จงหารากท่ีสองท่ีเปนบวกของ 31,275.9225 ใหคําตอบเปนทศนิยมสองตําแหนง 
 
     76 . 85                    . 
       1  3 , 12 , 75 . 92 , 25 , 00 ผลลัพธท่ีไดเติมหลังตัวหารทําใหเกิดผลลัพธใหม 
 1 × 2   1                      . 1 ×  <-- ผลลัพธ 
  7  2 1 2     
    1 8 9                    .  27 × ⑦ 
17 × 2   34 6        2 3 7 5 
        2 0 7 6              . 346 × ⑥ 
176 × 2   352  8        2 9 9 9 2  
           2 8 2 2 4              . 3528 ×  
1768 × 2 3536  5          1 7 6 8 2 5 
               1 7 6 8 2 5  35365 ×⑤ 
                 0 
  
   ดังน้ัน  9225.275,31  =  176.85       ตอบ 
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6.  รากท่ีสาม  (Cuberoot)  
 

บทนิยาม  
ให a แทนจํานวนจริงบวกใด ๆ รากท่ีสามของ a คือ จํานวนจริงท่ียกกําลังสามแลวได a 
เขียนแทนดวยสัญลักษณ  3 a  

สัญลักษณ 3 a  อานวา  รากท่ีสามของ a 

จากบทนยิามจะได ( 3 a )3 =  a 

 
 การหารากท่ีสามในท่ีนีจ้ะกลาวถึงวิธีหา 2 แบบ คือ 
 

1.  การหารากท่ีสามโดยการแยกตัวแยกตัวประกอบ 
 
ตัวอยางท่ี  13 จงหาคารากท่ีสามของจํานวนท่ีกําหนดใหตอไปนี ้

(1.)  2,744  วิธีทํา เนื่องจาก (14)3 =   2,744 
    ดังนั้น   รากท่ีสามของ  2,744  คือ  14 

    นั่นคือ 3 314  =   14 
 
(2.) -9,261  วิธีทํา เนื่องจาก (–21)3    =   –9,261 

    ดังนั้น   รากท่ีสามของ  -9,261  คือ  –21 

    นั่นคือ 3 321)(−  =   –21 
 
ขอสังเกต 1.  รากท่ีสามของจํานวนจริงใด ๆ มีรากเดียวเทานั้น 
  2.  จํานวนจริงลบเม่ือยกกําลังสามไมเทากบัจํานวนบวก แตเปนจํานวนลบเชนเดิม 
  3.  รากท่ีสามของจํานวนจริงใด ๆ จะเปนจํานวนตรรกยะหรือจํานวนอตรรกยะอยางใดอยางหน่ึงเทานั้น 

   สําหรับจํานวนจริงใด ๆ เนือ่งจาก a เปนรากท่ีสามของ a3 และ 3 3a  เปนรากท่ีสามของ a3 

   ดังน้ัน 3 3a   =  a   เม่ือ  a  เปนจํานวนจริงใด ๆ  
 
ตัวอยางท่ี  14 จงหาคาของจาํนวนท่ีกําหนดใหตอไปนี ้

 

(1.)  3 963 )cb(a−   =   3 332 )cab(−  =   –ab2c3 
 

(2.)  3 343169 +   =   3 32 7)13( +  =   13 + 7 =   20 
 

(3.)   3

3

512
331.1

81
−

×   =   
3 3

3 3
2

)8(

)1.1(
9

−
×  =   9 × 

)8(
1.1
−

 =   –1.2375  ตอบ 
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2.  การหารากท่ีสามจากตาราง เชนเดยีวกบัการหารากท่ีสอง สามารถดูตารางเพ่ือหาคารากท่ีสามไดในหนังสือเรียน 
 

ตัวอยางท่ี  15 จงหารากท่ีสามของจํานวนท่ีกําหนดใหถูกตองถึงทศนยิมตําแหนงท่ีสามโดยใชตาราง 

 (1.)  43   วิธีทํา รากท่ีสามของ  43  คือ   3 43  

    ใชตารางดูคา n  = 43 แลวไปดตูารางชอง 3 n   ในบรรทัดเดียวกนั 

    นั่นคือ 3 43  =  3.503 

(2.)  –65  วิธีทํา รากท่ีสามของ  –65  คือ   3 65−  

    นั่นคือ 3 65−  =  –4.021     ตอบ 

7.  รากท่ี  n 
 

บทนิยาม  
เม่ือ a แทนจํานวนจริงบวกใด ๆ รากท่ี n ของ a คือ จํานวนจริงท่ียกกําลัง n แลวได a 

เขียนแทนดวยสัญลักษณ  n a  

ดังนั้น n na  =   a   เม่ือ  n  เปนจํานวนคี ่

 n na  =   a  เม่ือ  n  เปนจํานวนคู 
 

สมบัติของรากท่ี  n  เม่ือ a ≥ 0,  b ≥ 0 

1.  n na   =    a  2.  n ab   =   n a  . n b   3.  n
b
a

 =    n

n

b
a

  4.  m n a =    mn a  

ตัวอยางท่ี  16 จงทําใหเปนผลสําเร็จ 

  (1.)  9 9

3618

z

y512x
⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
−   =   9

9

94929
9

z

]).(y).(x2 [
1)(−   

=   (–1) . (2) . 
z
.yx 42

  

=   
z
yx

2
42

−  

  (2.)   7 2114 .y2,187x    =   7 73727 ).(y).(x3    

=   32y3x  

(3.)   ( )55

5 75 3
3 23

7

77
33

×
+×  =   

5
5

5
7

5
3

3
2

3
1

7

.77
.33 +  

     =   
7

7
3

5
10

3
3

+  

     =   
7

7
3

2
+  

     =   10       ตอบ 
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